5.ro¢nik, 2015 /2016 Medzindrodny koreSpondec¢ny seminar iKS

Zadanie 2. série

Termin odoslania: 8. jun 2015

Adresa: KMS - iKS
OATC KAGDM FMFI UK
Mlynska dolina
842 48 Bratislava
Slovakia

Uloha N2. Najdite vetky funkcie f : N — N také, ze pre vietky m,n € N plati:
f(mn) = [m,n](f(m), f(n))

kde [z,y], resp. (z,y) oznacuje najmensi spoloény nasobok, resp. najvicsi spoloény delitel z, y.
Uloha C2. Patrik sa hral so $tvorcovymi mriezkami, v ktorych bolo kazdé policko biele alebo
cierne. Uvedomil si, ze niektoré sa mu zdaju krajsie ako iné a tiez, ze niektoré su zaujimavejsie
ako iné. Mriezku m X n nazyva peknou, ak pre kazdé dva riadky plati, Ze najviac v jednom
stlpci maju oba &ierne policko. Dalej mriezku nazyva zaujimavou, ak je pekna, no po zafarbeni
lubovoIného bieleho stvorcéeka nacierno takou nebude. Aky najmensi poéet ¢iernych poli¢ok mdze
byt v zaujimavej mriezke ?

Uloha G2. Nech ABC je trojuholnik so stredom vpisanej kruznice I. Nech D, E, F st body
dotyku vpisanej kruznice so stranami BC, AC, AB. Nech k, [ si kruznice vpisané do stvoruhol-
nikov BDIF, CEID. Dokazte, Ze jedna zo spolo¢nych doty¢nic kruznic k, [ prechadza bodom
A.

Uloha A2. Nech z1 < z2 < ...< &n,y1 > y2 > ... > yn, st redlne &isla splnajice
n n
D iwi= iy
i=1 i=1
Dokazte, ze pre lubovolné a € R plati:
n n
Z zi[ia] > Z yilia]
i=1 i=1

kde [z] oznacuje najvicsie celé ¢islo neprevysujuce z.



