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Uloha G3. Necht ABC je ostrothly trojthelnik a P je bod takovy, ze PA L AB a PC 1 CB.
Body D a E lezi na stranach AB a BC tak, ze |AD| = |AP| a |CE| = |CP|. Body X a Y lezi
na pfimkach AB a BC tak, ze XE 1L BC a YD 1 AB. Ukazte, ze |PX| = |PY]|.

Uloha C3. Pavel nagel 2018 realnych cisel a1, a2, ..., a2018 a strcil si je do pytlicku. Nyni
kdykoliv jsou v pytlicku éisla = a y, umi Pavel vyrobit &isla = 4+ y, —z a 22918 a ptidat je do
pytlicku. Ukazte, Ze existuje nenulové realné ¢islo K, nezavislé na a1, ag, ..., an, takové, ze
Pavel umi v kone¢né mnoha krocich vyrobit ¢islo Kajas - - - a2018 nezavisle na hodnoté ¢isel ap,
az, ..., a2018.

Uloha A3. Ukazte, ze pro kazdou n-tici redlnych cisel x1, xa, ..., zn plati
x1 2 Tn
+ + -+ < V/n.
1+22  1+42?+232 1+22+z3+-+a2 v

Uloha N3. Pfirozena &isla jsou obarvena dvéma barvami. Funkce f : N — N je neklesajici, a
spliiuje, Ze pokud (ne nutné riznd) ¢isla z, y a z maji stejnou barvu a spliuji z + y = z, potom
plati f(z) + f(y) = f(z). Ukazte, ze existuje kladné &islo a takové, ze f(z) < az pro vSechna
pfirozena x.
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