Uloha 1. Necht s(n) znaci ciferny soucet prirozencho &isla. Pro néjaké prirozené
¢islo N € N plati, Ze s(N) = 10000 a s(5N) = 5000. Muze se stat, Ze N je liché?

Uloha 2. Je ddn trojihelnik ABC. Oznacme A’ druhgj prisecik vysky z A s kruznici
opsanou ABC. At Ay, A, jsou obrazy bodu A’ podle primek po tadé AB a AC a
oznacme si {5 primku skrz Ay Al.. Analogicky definugme primky € a lc. Dokaz, Ze
se primky €4, lp a Lo protinaji v jednom bodeé.

Uloha 3. Mdme v kruhu 2022 lidi z 1011 zemi, dva z kaZdé zemé. DokaZ, Ze je
muzeme rozdélit do dvou skupin tak, Ze:

(1) Ve stejné skupiné nejsou dva lidé ze stejné zemé.
(2) Ve stejné skupiné nejsou t¥i po sobé jdouct lidé z kruhu.

Uloha 4. Necht M je mnozina prirozenych ¢isel takovd, Ze pro kazdd dvé a,b € M
plati a®> — ab + b? | (ab)?. DokaZ, e M md konecné mnoho proki.

Uloha 5. DokaZ, Ze pro vsechnd kladnd redlnd cisla a,b, c € [0,1] plati:

a n b n c <9
be+1 ac+1 ab+1

Kdy nastane rovnost?



