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Uloha N4. Najdite vietky polynémy P s celo¢iselnymi koeficientami také, #e pre Iubovolné
prirodzené &isla a, b je P(a) — P(b) nasobkom ¢&isla a + b.

Uloha C4. Je dané prirodzené ¢islo n > 3 a konvexny n-uholnik M. Uvazujme ofarbenie vrcho-
lov M tromi farbami. Trojfarebnym trojuholnikom rozumieme trojuholnik, ktorého vrcholy st
vrcholy M a ktoré maji navzajom rézne farby. Prislusné ofarbenie vrcholov M nazveme pekné,
pokial kazdy bod vnutri M zaroven lezi v nejakom trojfarebnom trojuholnikum Oznac¢me py,
pofet peknych ofarbeni konvexného n-uholnika. Dokazte, Ze p, nezdvisi na konkrétnej volbe
n-uholnika M a Ze pre n > 3 plati

Pn+2 = Pn+1 + 2pn + 6.

V dloze jsme méli chybu, ve vzorci mél byt konstantni ¢len 6 a ne 2.

Uloha A4. Je dané prirodzené &slo n > 2 a redlne &isla 1 < a1 < as < --- < ay spliajice
a; + -+ ap = 2n. Pre kazdé i = 1,...,n potom oznac¢me ¢islo b; = a1 - a2 - - - a;. Dokazte, ze
plati

brn-1+bp—2+- - +b1+2<bn.

Uloha G4. Je dané prirodzené ¢islo n > 5 a n-uholnik A1 Ay ... A, v rovine, ktorému je mozné
opisat kruznicu a zaroven aj vpisat kruznicu. Dalej oznaéme B; prieseénik priamok A; _1A; a
A;+1Ai+2 (pri cislovani vrcholov uvazujeme Ag = Ay, Ant1 = A1 a pod.). Dokézte, ze existuje
kruznica, ktorad sa dotyka vsetkych kruznic opisanych trojuholnikom B; A; A;41.

1Je dovolené aj to, aby lezal len na obvode trojfarebného trojuholnika.
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