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Uloha A6. Nech ai,az,...,an,... je postupnost redlnych &isel taka, ze a1 = 1, as = % a pre

vSetky prirodzené n > 2 plati ap4+1 = /I + anan—1.
Dokazte, ze 1 + i + i + -+ % > 2a,, plati pre vsetky prirodzené n.

Uloha G6. Dany je ostrouhly trojuholnik ABC so stredom opisanej kruznice O. Na jeho stranach
BC, AC, AB lezia postupne body X,Y,Z. Kruznice opisané trojuholnikom BXZ a CXY sa
druhykrat pretinaji v bode P # X. Dalej nech X', Y’ Z’ st obrazy X,Y,Z v stredovych
stmernostiach podla stredov use¢iek BC, AC, AB. Kruznice opisané trojuholnikom BX'Z’ a
CX'Y’ sa druhykrat pretinaju v bode Q # X’. Dokézte, ze |OP| = |OQ)|.

Uloha C6. Na sustredeni iKS st u¢astnici rozdeleni do skupin. Tie sa vSak kazdy defi menia a to
nasledovnym spésobom: V kazdej skupine sa zvoli jeden ucastnik ako najlepsi, a potom sa vSetci
najkepsi u¢astnici odtrhnt od pévodnej skupiny a vytvoria jednu nova skupinu. Skupina, ktora
mala pred tym len jedného c¢lena tak zanikne. Predpokladajme, Ze na stuistredeni je n tcastnikov
a vSetci st na zaciatku v jednej skupine. Dokazte, ze v po¢nic niektorym dnom sﬁstredeniaEI
bude stale v kazdej skupine najviac 1+ v/2n Tudi.

Uloha N6. Nec p je prvoéislo taks, ze 2P~1 =1 (mod p?). Ukézte, ze (p— 1)(p! +2") ma aspon
troch réznych prvociselnych delitelov pre vsetky n € N.

Isttredenie trva nekoneéne dlho



