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Uloha N6. Najdite vetky funkcie f : N — N, ktoré pre lubovolné m, n € N spliiajt rovnost
ged(f(m),n) + lem(m, f(n)) = lem(f(m),n) + ged(m, f(n)),

kde gecd a lem oznacuju najvacsi spolocény delitel a najmensi spoloény nasobok.

Uloha G6. Bud ABC pravouhly trojuholnik s pravym uhlom pri vrchole A, v ktorom je M stred
strany BC. Oznaéme X bod na polpriamke C'A taky, Ze kruznica opisand BM X sa dotyka AC.
Analogicky zostrojme bod Y na polpriamke BA tak, Ze kruznica opisand CMY se dotyka AB.
Dalej oznadme S stred toho obliku BC kruznice opisanej ABC, ktory neobsahuje A. Dokazte,
ze body X, Y, S lezia na jednej priamke.

Uloha A6. Majme strom s mnozinou vrcholov V a mno#inou hran E. Kazdému vrcholu v € V
je priradené reélne cislo z,,. Dokazte, ze

VIEID a2>2 Y zume.

veV {u,v}€E

Uloha C6. Majme multigraﬂ na n vrcholoch. Kazd4 hrana je ofarbené jednou z n farieb a hrany
kazdej z farieb tvoria cyklus nepéarnej dlzky. Ukazte, Ze existuje cyklus neparnej dlzky, v ktorom
ma kazda hrana int farbu.

I Multigraf je graf, v ktorom smie viest viac hran medzi jednou dvojicou vrcholov.
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