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Uloha N3. Je dano kladné celé ¢islo n. Naleznéte viechny n-tice realnych ¢isel (at,...,an)

spliujici soustavu rovnic

lar —az2|=2-Jag —az|=---=(n—1)|an—1 —an| =n-|an —a1].

Uloha C3. V kruhu sedi 2n hladovych orgtt iKSka. Jeden z nich, Ales, je ze viech nejhladovéjsi.
Na zacatku je mezi orgy néjak rozdéleno m suSenek. Orgové si mohou suSenky posilat podle
nasledujicich dvou pravidel:

(i) Kazdy muZze suSenku poslat pouze svému sousedovi ¢i sousedce.
(ii) Pokazdé, kdyz org predava susenku, musi sam také jednu dalsi suSenku snist.

V zavislosti na n najdéte nejmensi ¢islo m takové, ze pfi libovolném pocatec¢nim rozdéleni susenek
mohou orgové konat tak, aby se k Alesovi dostala alespon jedna susSenka.

Uloha G3. Sféru nazveme [XY]Z-primérnou, pokud jeji prinik s rovinou XY Z tvofi kruznici
nad primérem XY . Ctyfstén XY ZW nazveme XY Z-kulovym, pokud existuje sféra S procha-
zejici vrcholy X, Y a Z, kterd je zaroven [XY|W-, [YZ|W- i [ZX]|W-priumérna. Dokazte, ze
pokud ¢étyistén ABCD je BC D-kulovy, pak je i ABC-kulovy.

Uloha A3. Najdéte vsechny polynomy P(x) s celoéiselnymi koeficienty takové, Ze pro kazdé
kladné celé ¢islo n ma polynom P(...P(z)...) vSechny kofeny celo¢iselné
N——

n-krat

1Rikédme, ze polynom @Q md viechny koteny celociselné, pokud pro kazdé z € C spliujici
Q(z) = 0 plati z € Z.


www.iksko.org/submit

