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Uloha G2. 'V rovine lezi stvoruholnik ABC D, v ktorom plati |[<DAB| = |<ABC| = |[<BCD)| a
tiez |DA| = |DC|. Na strane AB je zvoleny bod E tak, ze |BE| = |DA|. Dokazte, ze priamka
CE je osou uhla <BCD.

Uloha N2. Je dané celé ¢islo a1, z ktorého je dalej definovand nekoneéna postupnost celych éisel
predpisom a,+1 = a2 — a, — 1 pre kazdé prirodzené n. Dokéazte, Ze pre kazdé prirodzené n je
an+1 nesudelitelné s 2n + 1.

Uloha C2. Operdciou na grafe G rozumieme nasledujici ukon: vezmeme tyri jeho vrcholy a, b,
¢, d také, ze existuju hrany {a, b}, {c, d}, zatial ¢o hrany {a, c}, {b, d} neexistuju, a hrany {a, b},
{c,d} zmazeme a naopak {a,c}, {b,d} prikreslime.
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St dané dva grafy G1, G2 na rovnakej mnozine vrcholov a v oboch plati, ze kazdy vrchol
ma stupent 100. Dokazte, ze niekolkymi (koneéne vela) operaciami dokdzeme G1 previest na Ga.

Uloha A2. Nech R[z] zna¢i mnozinu polynémov s realnymi koeficientmi. Najdite vSetky zobra-
zenia ¢ : Rlx] — R[z], ktoré spliiaju nasledujtce podmienky:
(i) Plati ¢(0) = 0.
(ii) Pre kazdy nenulovy polyném p € Rz] plati deg(¢(p)) < 1+ degp, kde deg znadi stupen
polynému.
(iii) Pre IubovoIné redlne ¢&islo s a lubovolné polynémy p, ¢ € R[z] plati p(s) = (¢(q))(s) prave
vtedy, ked q(s) = (¢(p))(s). Slovne: polynémy p a ¢(¢q) nadobtdaju v (redlnom) bode s
rovnakych hodnot prave vtedy, ked ¢ a ¢(p) nadobtdaju v s rovnakych hodnot.
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