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Mily priteli !

Vitej mezi ndmi! iKS je korespondenc¢ni seminaf, na jehoZ provozu spolupracuji organizatori
Matematického korespondenéniho seminife KAM MFF UK (mks.mff.cuni.cz) a KoreSpondenc-
je tedy uréen zejména pro pokrocilé fesitele. Budeme nicméné radi za kazdé doslé feSeni ¢i jen
jeho naznak. Jedina vyfeSend uloha jiz mize znamenat slusné umisténi!

Leto$ni ro¢nik zacina jiz v tomto skolnim roce a skon¢i pred celostatnim kolem Matematické
olympiady nasledujici rok. Béhem roku bude celkem Sest sérii, které budou stfidavé zadavat a
opravovat organizatori MKS (liché série) a KMS (sudé série) — dorucovaci adresa se tedy
stFid4; bude vzdy uvedena u zadani série. Sva FeSeni muzes psat Cesky, slovensky, ale i anglicky.

Kazda série sestava ze Ctyrt uloh, které pokryvaji ¢tyfi zakladni typy problémt na matema-
tickych olympiddach: algebra (A), kombinatorika (C), geometrie (G) a teorie &isel (N).
Za kazdou tlohu lze standardné ziskat 0 — 7 bodt, ve vyjimeénych pfipadech (velmi originalni
FeSeni, zajimavé zobecnéni tlohy...) muze opravovatel udélit az 9 bodu. Piiklady se snazime

Ostatni pravidla iKS jsou prakticky totozna s pravidly ostatnich korespondencénich seminai,
viz napt. kms.sk/pravidla. Zduraznime zde jen nejpodstatnéjsi véci: kazdou ulohu sepisuj na
zvlastni papir A4, v zéhlavi uved své jméno a éislo tilohy. O tom, zda jsi své feSeni poslal
v¢as, rozhoduje razitko na obalce. Reseni mutizes odevzdavat i elektronicky, detaily se dozvis
na nasem webu.

Konecné, pro¢ vlastné iKS fesit? Predevsim jde o velmi dobrou pfipravu na Matematickou
olympiddu i mezindrodni matematické soutéze. Nejlepsi fesitelé dale ziskaji hodnotné mate-
matické knihy dle vlastniho vybéru, absolutni vitéz navic tri¢ko s prestiZnim népisem
»Vyhrél jsem iKS“! Kromé toho i v tomto ro¢niku chystdme pred celostatnim kolem MO exklu-
zivni 1KS soustfedéni pro nejlepsi fesitele, které je bezesporu nejvice matematicky nabitou
akci svého druhu v Cesku i Slovensku. Vice naleznete na adrese www.iksko.org.
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Mezinarodni korespondenéni seminarf iKS 3.ro¢nik, 2013 /2014

Zadani 1. série

Termin odeslani: 15. dubna 2013

Adresa pro odeslani: Korespondenéni seminai i KS
KAM MFF UK
Malostranské namésti 25

11800 Praha 1
Czech republic

Uloha N1. Mnozina M racionalnich &sel spliuje
(i) 0e M,
(ii) kdykoliz € M,takiz+1eMaz—1€ M,
(ili) kdykoli z € M \ {0, 1}, tak ﬁ €M.

Musi byt M uz nutné mnozina vSech racionalnich ¢isel?

Uloha C1. V kruhu je rozmisténo nékolik krabic. V kazdé z nich mutze byt néjaky pocet mick,
ptripadné muze byt krabice prazdné. Pavel chodi po sméru pohybu hodinovych rucicek a pokazdé,
kdyz se mu néjaka krabice zacne libit, vytahne z ni vSechny micky a pocinaje od nasledujici
krabice dava po jednom micku do kazdé krabice, okolo které prochazi.
(a) Dokazte, ze pokud se Pavlovi libi pokazdé ta krabice, do které naposledy vlozil micek,
tak bude rozmisténi mickd Casem stejné jako jejich pocatecni rozmisténi.
(b) Dokazte, ze Pavel umi vhodnymi sympatiemi ke krabicim zafidit, aby se rozmisténi mickt
v krabicich zménilo na jakékoliv jiné se stejnym celkovym poctem micku.

Uloha Al. Je dano realné ¢islo a a posloupnost (2n)22 o splilujici rekurentni piedpis zo = a,

Tpt1 = 2a — (a? + 1)/xy,. Ukagte, ze pokud je tato posloupnost periodickd, ma jeji nejkratsi
perioda lichou délku.

Uloha G1. Trojuhelniky ABC' a XY Z sdili vepsanou kruznici a navic body B, C, Y, Z lezi
v pfimce. Uvazme kruznici, kterad se dotyka usecek AB, AC a navic kruznice opsané trojuhelniku
ABC?, a jeji bod dotyku s kruznici opsanou trojihelniku ABC oznaéme T. Ukazte, Ze pokud
X lezi na kruznici opsané trojuhelniku ABC, tak T lezi na kruznici opsané trojihelniku XY Z.

1Této kruznici se ¥ika mizti krusnice.

Navratka s kontaktnimi udaji

Posli prosim vypInéné spolu s prvni sérii!

Jméno:* Pfijmeni:*
Zpatecni adresa:*

Skola:*

E-mail:*

*Povinny udaj



