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Uloha C3. Dzavo by rad obarvil pfirozena ¢&isla tfemi barvami. Poté, co je obarvi, prijde Soso,
vybere si pfirozené Cislo a rozdeéli jeho délitele na tfi hromadky podle barvy. Rozhodnéte, zda
Dzavo miize pfirozenda ¢isla obarvit tak, aby se velikosti zadnych dvou SoSovych hromadek
neligily o vice nez 1, bez ohledu na to, jaké &islo si Sogo vybral.

Uloha N3. Jsou déana cela &sla a, b, z nichz nasledng zkonstruujeme rekurentni posloupnost
celych ¢isel danou zg = x1 = 0 a spliujici

Tp42 = ATp41 + by +1

pro vSechna n > 0. DokaZte, Ze pro kazdé prvocislo p je NSD(xp, zp+1) budto roven 1, anebo je
vétsi nez /p.

Uloha G3. V ostrothlém trojuhelniku ABC ozna¢me stfed kruznice vepsané I. Dale necht
By =BINAC a C; = CIN AB. Ozna¢me M, N jsou postupné stiedy Bl a CI. Body K, L
lezi postupné v trojuhelnicich BIC, a B1IC, pfi¢emz spliuji |[<BKI| = |<CLI| = |«BIC|,
|<BKM)| = |<ICB|, |<CLN| = |<IBC|. Dokazte, ze kruznice opsané trojuhelnikim ABC a
KIL maji stejny polomeér.

Uloha A3. Je dano pfirozené ¢islo n a dale pro kazdou trojici indext 4, j,k € {1,...,n} &islo
a;;r € {—1,1}. Dokazte, ze lze zvolit tii n-tice x1,...,Tn,Y1,---,Yn, 21, .-, 2n € {—1,1} tak,
aby bylo splnéno
n n n 2
n
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