Uloha 1. Nech n je kladné celé ¢islo. Dokdzte, %e nenulové koeficienty polyndmu

fler, e, wn) = [[(r1+ 22+ + 20— k)
k=0

vieme ofarbit 2" — 1 farbami tak, aby sucet koeficientov kazdej farby bol 0 a kazdd
farba bola pouZitd aspor raz.

Uloha 2. Nech n je kladné celé ¢islo. V nekonecnej mriezke 72 je n bodov vyfar-
benych na cerveno, zatial co ostatn€ st vyfarbené na modro. KaZdy éerveny bod je
oznaceny vzdialenostou od najblizsieho modrého bodu, ktory je v tom istom riadku
alebo stlpci. Ndjdite najmensie redlne ¢islo o, pre ktoré sucet vsetkych oznacent ne-
prekroci hodnotu 100n”, nezdvisle od n a umiestnenia cervengch bodov.

(Pozndmka: Riadok je mnoZina bodov s danou siradnicou y a stlpec je mnoZina
bodov s danou suradnicou x.)

Uloha 3. Nech ABC je trojuholnik a nech M a N oznacuji stredy tseciek AB a AC.
Nech X je bod taky, Ze tusecka AX je dotykajica sa opisanej kruinice trojuholnika
ABC. Oznac¢me kruznicu prechddzajicu bodmi M a B a dotykajicu sa tisecky MX
ako wp a kruznicu prechddzajicu bodmi N a C a dotykajicu sa tusecky NX ako wc.
Ukdzte, Ze kruznice wg a wo sa pretinaju na priamke BC.

Uloha 4. Nech p je prvocislo a nech a a b si kladné celé ¢isla mensie ako p. Dokdzte,
ze
b
Z(_l)t(a—l)k/pJHak/pJ > 0.
k=1



