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Uloha C3. Je déno prirozené &islo n. Z kazdé posloupnosti n nul a jedni¢ek vyrobime rovno-
stranny trojuhelnik z nul a jednicek tak, ze vzdy do nésledujiciho fadku mezi ¢isla z a y napiseme
z 4y (mod 2). Napf. pro n = 5 a posloupnost 01101 bude vysledny trojthelnik vypadat takto:

01 1 0 1

Urcete pocet posloupnosti nul a jednicek délky n takovych, ze v kazdém radku takto vzniklého
trojahelniku bude sudy pocet jednicek.

Uloha G3. Je dan trojuhelnik ABC. Na ose uhlu BAC zvolme bod T # A a kruznici nad
prumérem AT ozna¢me «. Strana AB protind o v bodé D # A a kruznice 8 se dotykd o v bodé
D a navic prochéazi bodem B. Obdobné AC protind a podruhé v E a néasledné se kruznice
dotykd a v E a prochézi bodem C'. Pfimka BC nyni protina kruznici 8 v bodé K # B a kruznici
v v bodé L # C. Dokazte, ze |TK| = |TL|.

Uloha A3. Najdéte vsechny funkce f : R — R, pro néz plati, ze kdykoliv realna &sla a, b, c
spliuji a + f(b) + f(f(c)) = 0, pak i

f(a)® +bf(b)? + 2 f(c) = 3abe.

Uloha N3. Pro pfirozené ¢&islo n > 1 oznacme nejvétsi prvoéislo, jez déli n, jako F(n). Dvo-
jici rtznych prvoéisel {p,q} nazvéme sladénou, pokud pro néjaké pfirozené ¢islo n > 1 plati
F(n)F(n + 1) = pq. Dokazte, Ze existuje nekoneéné mnoho dvojic raznych prvoéisel, které
nejsou sladéné.
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