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Uloha A2. Nech P(z) je polyném stupiia n s realnymi koeficientami a vedicim
koeficientom rovnym 1. Ukazte, Ze vieme najst dva polynémy Q(x) a R(x), ktoré
su oba stupiia n, maju vSetky korene redlne a ich veduci koeficient je rovny 1,
také, ze P(x) = Q(z)/2 + R(x)/2.

Uloha C2. Kazdému bodu v dvojrozmernej rovine je priradené redlne slo tak, ze
pre kazdy trojuholnik, je ¢islo v strede jeho vpisanej kruznice rovné aritmetickému
priemeru ¢isel v jeho vrcholoch. Dokazte, ze kazdy bod v rovine mé priradené
rovnaké ¢islo.

Uloha G2. Kru’nica pretina dvakrat kazda zo stran BC, C'A, AB trojuholnika
ABC postupne v bodoch (D1, Ds), (Ey1, Es) a (Fy, Fy). Priamky D1 FE; a DyFy
sa pretinaju v bode L, F1F; a FyDs sa pretinaju v bode M, F1 D1 a FyFE5 sa
pretinaju v bode N. Dokézte, ze priamky AL, BM a C'N sa pretinaja v jednom
bode.

Uloha N2. Prirodzené &slo n je rozlozitelné, ak existuje 2012 prirodzenych &sel
a; s nasledujicimi vlastnostami:

(i) n=a1+az+ -+ a0z,
(i) 1<a1 <ag <--- < asi,
(iii) a; | aj41 pre i =1,2,...,2011.

Dokézte, Ze aZz na koneény pocet je kazdé prirodzené ¢islo rozlozitelné.



