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Uloha C4. Pre kazdé prirodzené ¢islo n > 2 uréte najmensie prirodzené &slo m > 2n, pre ktoré
je mozné medzi vrcholmi pravidelného m-uholnika vybrat 2n vrcholov, z ktorych n je ofarbenych
nacerveno a n namodro, tak, Ze vzdialenost medzi fubovolnou dvojicou ¢ervenych vrcholov je
rozna od vzdialenosti medzi fubovolnou dvojicou modrych vrcholov.

Uloha G4. Nech ABC je trojuholnik vpisany do kruznice I' so stredom O. Nech H je ortocen-
trum trojuholnika ABC' a bod K stred tsecky OH. Nech body D, E, F' st postupne pity vySok
z bodov A, B, C. Prieseéniky DE s CF a DF s BE ozna¢me postupne P, Q). Dokéazte, ze plati
AK 1 PQ.

Uloha A4. Najdite vietky funkcie f : R — R také, Ze

f@+yf(@®) = f(z) +af(ay)
pre vsetky =,y € R.

Uloha N4. Nech P(x) je polyném s racionadlnymi koeficientami stupiia asponn 2. Definujeme
postupnost mnozin P°(Q), P1(Q), P?2(Q),... ako P°(Q) = Q a P"T1(Q) = P(P”(Q)El pre
n > 0. Nech P¥(Q) =2, P"(Q) je mnozina &isel, ktoré su v kazdej z mnozin P™(Q), n > 0.
Dokézte, ze P¥(Q) je kone¢nd mnozina.

!Pre mnozinu S znaéime P(S) = {P(s) | s € S}
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