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Uloha A6. Nech o > 1 je iraciondlne ¢islo a L je celé cislo také, ze L > aa—jl Postupnost

x1,T2,... spiiia podmienku, ze 1 > L a pre vietky kladné celé &isla n,

- _Jloxn] akz, <L
L L%'J ak xp > L~

Dokazte, ze postupnost je od istého bodu periodickd s neparnou periddou, ktorej dlzka nezavisi
od x1.

Uloha G6. V trojuholniku ABC oznaéme D stred strany BC. Priamka AD pretina druhykrat
kruznicu opisani ABC v bode P. Nech bod FE lezi na priamke AC tak, ze priamka AC je
dotyénicou kruznice BPE. Analogicky nech F' lezi na priamke AB tak, ze priamka AB je
doty¢nicou kruznice CPF. Dokazte, ze priamky BC a F'E su rovnobezné.

Uloha C6. Nech X1,..., X, (n > 1) st body v $tvorci s hranou dlzky 1. Nech r; je vzdialenost
bodu X; k najblizS§iemu bodu, ktory je rézny od neho. Dokéazte, ze

P <4

Uloha N6. Nech k a d st dve rozne kladné celé &isla vicsie ako 1. Na tabuli je napisanych
kone¢ne vela (nie nutne odlisnych) celych éisel. Krivos moze vymazat k po sebe idtcich prvkov
aritmetickej postupnosti s diferenciou, ktora nie je delitelna k. Podobne, David méze vymazat d
po sebe iducich prvkov aritmetickej postupnosti s diferenciou, ktora nie je delitelné d. Poc¢iatocné
¢isla na tabuli maju ta vlastnost, ze Krivos aj David ich mézu vymazat vsetky (nezavisle od
seba) v kone¢nom pocte krokov. Dokazte, Ze rozdiel medzi najviac$im a najmensim ¢islom na
tabuli je aspon p(k) + go(dﬂ

Lp(n) oznaduje Eulerovu funkciu, t. j. pocet kladnjch celych &isel nepresahujicich n, ktoré
st nesudelitelné s n
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