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Uloha A4. Je dané prirodzené &islo n > 4 a kladné reélne &isla z1, @, . . ., on spliiajice rovnost
rix2 - Ty = 1. Dokézte, ze
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> 1.

+--+
1+x1+z172 1+ 22 + 2273 1+zn—1+xTpn-1Zn 1+ oTn+zTnT1

Uloha N4. Najdite vsetky kladné celé n, pre ktoré je
n? 41
[vn]2 +2

celé éislom

Uloha C4. Pepa a Matéj hraju nasledujicu hru v rovine. Najskor si Pepa zvoli nejaku funkciu
f:R — (0,2021). Body (z,y) v rovine, ktoré spliaju

fle+ 1) =y,

zafarbime ruzovo. Na zaciatku hry sa Matéj postavi do nejakého ruzového bodu, vzapiti sa do
nejakého ruzového bodu postavi aj Pepa. Potom sa budt striedat v fahoch. Za¢ina Pepa, ktory v
kazdom svojom tahu sko¢i na lubovolny ruzovy bod, ktory je od neho vzdialeny nanajvys 2021.
Matéj vo svojom fahu skoéi na nejaky ruzovy bod, ktory je vzdialeny nanajvys c od nehoEI
Urcte najmensie mozné realne ¢islo ¢, pre ktoré vie Matgj vzdy chytit Pepu. Matéj Pepu chyti,
ak po nejakom fahu s nim stoji v rovnakom bode.

Uloha G4. Je dany trojuholnik ABC s kruznicou opisanou w. Majme bod P na w rézny od
A, B, C. Priamky AP, BP, CP pretnu BC, CA, AB po rade v bodoch D, E, F. Ozna¢me
X kolmy priemet bodu D na priamku spajajicu stredy AP a BC, potom Y kolmy priemet E
na priamku spajajucu stredy BP a C'A, a nakoniec Z kolmy priemet F' na priamku spajajicu
stredy CP a AB. Dokazte, ze ked sa P bude pohybovat po w, tak mnozina stredov vSetkych
kruznic opisanych AXY Z bude kruznica.

1Pre redlne = oznaduje || najvidsie celé &islo mensie alebo rovné z.
2Pepa aj Matéj mézu vo svojom tahu aj ostat na rovnakom bode.
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