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Uloha N5. Necht a1, az, ... je ostfe rostouci posloupnost pfirozenych é&isel takova, ze aja;ir1—1
je druhd mocnina pfirozeného ¢isla pro vSechna prirozend ¢isla i. Dokazte, ze ase > 2026.

Uloha A5. Necht a1, as,...,an je posloupnost nezadpornych celjch &sel. Pro k € {1,2,...,n}
oznacme
_ Gk—i+1 +0k—142 + -+ ag
my = max .
1<I<k l

Dokazte, ze pro kazdé o > 0 je pocet hodnot k spliiujicich mj > o mensi nez w

Uloha G5. V trojahelniku ABC jsou dany body D, E, F po fadé na stranach BC, AC, AB
tak, ze

|BD| = |DE| = |EA| a |CD| = |DF| = |FA|.
Use¢ky BE a CF se protnou v bodé P. Dokazte, #e pruseéik vysek trojuhelniku PEF lezi na
ptimce BC.

Uloha C5. V roviné je ddno n bodiu tak, ze zadné tfi nelezi na jedné primce. Tyto body jsou
spojeny n — 1 useCkami s tim, Ze zadné dvé se neprotinaji a je mozné se po nich dostat mezi
libovolnymi dvéma zadanymi body. Takovéto uskupeni bodu a tisecek mezi nimi nazveme siti.
V siti mzeme usecky ocislovat riznymi prirozenymi Cisly 1 az n — 1. S oc¢islovanou siti mizeme
délat nasledujici operaci:

Vybereme si bod v a proto¢ime ocislovani vSech tsecek, které z v vychazeji, po sméru hodi-
novych rucicek. Formalné, at e1, es, ..., e jsou tsecky obsahujici v jako krajni bod, usporadané
podle sméru hodinovych rucicek. Poté soucasné pro pro vSsechna 1 < ¢ < k nahradime cislo
usecky e;q1 Cislem usecky e;, kde ep41 = eq.

Sit nazveme netriwidlni pokud existuji alespon 2 body takové, ze z kazdého vychazeji alespon
2 usecky. Nakonec o siti fekneme, ze je krejzy, pokud z kazdého ocislovani lze ziskat libovolné
jiné ocislovani po kone¢ném poctu krokt. Najdéte vSsechna n > 5 takova, ze kazda netrividlni
sit je krejzy.
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