Uloha 1. V ostrouhlom trojuholniku NABC, AB < AC < BC wvdime Ay, By, C4
pity vysok z A, B,C na protilahlé strany. Nech obraz bodu By v osovej sumernosti
podla CCy je bod Q a obraz bodu Cy podla BBy je bod P. Dokdzte, Ze kruznica
opisand A1 PQ prechadza stredom BC'.

Uloha 2. Staroveké Jednorozmerné cisdrstvo sa rozprestieralo pozdlz jednej priamky.
Na zaciatku neexistovali Ziadne mestd. Postupne bolo po jednom zaloZengch celkom
n réznych bodovych miest; pocnic druhym mestom sa kazZdé novozaloZené mesto a k
nemu nagblizsie uz existujice mesto (ak boli také dve, tak to starsie) vyhlasili za ses-
terské mestd. Na zachovanej mape cisdrstva si viditelné mestd a vzdialenosti medzi
nimi, nie véak poradie ich zaloZenia. Historici sa z mapy snaZia vyvodit zdver, Ze
kazdé mesto malo najviac 41 sesterskych miest.

1. Pre n = 10% ndjdite taki mapu, z ktorej je moiné tento zdver vyvodit.
2. Dokdzte, Ze pre n = 10'3 tento zdver nemozno vyvodit zo Ziadnej mapy.

Uloha 3. Nech p je prvocislo a H C {0,1,...,p — 1} je neprdzdna mnozina. Pred-
pokladajme, Ze ku kazZdému prvku a € H existuji od a rozne prvky b€ H ac € H,
pre ktoré je vijraz b+ ¢ — 2a delitelnyg p. Dokdzte, ze p < 4%, kde k oznacuje pocet
prvkov mnoziny H.



