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Uloha A6. Patrik vymyslel funkci f: R — R a shledal, ze pro vSechna realna ¢isla z, y spliuje

f(f(@) +z+y?) =22+ f(y)*

Najdéte vSechny moznosti, jakd mohla byt Patrikova funkce.

Uloha C6. 2n + 1 hrach (n > 1) hraje turnaj v ping-pongu. Pfitom ma hrat kazdy s kazdym
pravé jednou a vsechny zapasy se odehraji postupné na jednom stole. Rozhodli se hrat v takovém
poradi, aby mezi kazdymi dvéma zapasy jednoho hrace bylo alespoit n—1 jinych zapast. Dokazte,
ze jeden z hracu, ktery hraje prvni zapas ze vSech musi nutné hrat i posledni zapas ze vSech.

Uloha G6. Je dan thel o velikosti o s hlavnim vrcholem A sevieny mezi polopfimkami w1, ug
vychazejicimi z A. Uvnitf thlu ujug je ddn bod B nelezici na jeho ose a déle je dana velikost
uhlu B (a < B8 < 180°). Uvazme v8echny mozné dvojice bodi X,Y takové, ze X € u1, Y € ua,
A lezi mimo thel X BY a |<XBY| = 8. Pak kazdy z bodi A, B ma tu vlastnost, ze vidi usec¢ku
XY pod stale stejnym thlem. Dokazte, Ze existuje tfeti bod s touto vlastnosti.

Uloha N6. Polynom p s celoéiselnymi koeficienty n > 1 proménnych mé stupen! ostie mensi
nez n. Uvazme vSechny uspotradané n-tice celych cisel z1, ..., z, takové, ze
p(z1,...,2n) =0 (mod 11) a pro vSechna z; plati 1 < z; < 11.

Dokazte, ze pocet vSech takovych n-tic je délitelny jedenécti.

IStupeti polynomu p vice proménnych je roven nejvyssimu soudtu exponentit u nékterého
¢lenu polynomu. Tedy naptiklad polynom p(z,y) = 3y + y? ma stupeti 4.



