Uloha 1. Dang je ostrouhly trojuholnik ABC' s pitami viysok D, E, F, leZiacimi po-
stupne na strandch AB, BC,CA. Obraz bodu F v stredovej sumernosti podla stredu
strany AB leZi na priamke DE. Urcte velkost uhla BAC.

Reseni. Uloha 3: https://skmo.sk/dokument.php?id=214 O
Uloha 2. Dokdzte, Ze pre lubovolné kladné ¢&isla ay, . .., a, (n > 2)

(a3 4+ 1)(a3 +1)--- (a3 +1) > (a?az + 1)(a3a3 + 1) - - - (a2a; + 1)
Resend. 7 Holdera
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Uloha 3. Polynom P(z) stupria n > 5 s celociselnymi koeficientmi md n réznych
celociselngch korenov, z ktorych jeden je 0. Ndjdite vsetky celociselné korene poly-
nomu P(P(x)).

Reseni. Lahko sa overi, ze korene P(x) st korene aj P(P(x)). Tvrdime, %e Ziadne
dalsie nie si. Nech
P(z)=cx(x —ay)...(x — an—1).
Dalej nech y je korent P(P(x)) rozny od a;-¢ok. Potom P(y) = a; je korefi polynému
P(x) a plati, ze
Ply)=cyly—a1)...(y - - 1) =

teda y | x;, Gize ly = z; = k(y — ly), kde k = l je Cele, ¢ize | = 2. Spatnym
dosadenim a tpravou zistime, ze 2 = a(% — :cl) (% — xn), teda ze 2 je stcin 4

roznych celych ¢isel, ¢o nie je mozné.
O

Uloha 4. Nech n > 16 je celé ¢islo a majme mnoZinu n? bodov v rovine:

G = {(m,y) | z,y € {1,2,...,n}}.

Nech A je podmnoZina G aspori 4n\/n bodov. Dokdzte, %e existuje aspor n? kon-
vexnych Stvoruholnikov, ktorych vrcholy si z A a vsetky ich uhlopriecky prechddzajd
jedngm bodom.

Reseni. Uloha 6: https://skmo.sk/dokument.php?id=78



