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Uloha A5. Dvojice nekonec¢nych posloupnosti celych ¢isel a1, a2, ... a b1, ba, ... spliiuje pro
n > 3 vztah
(an - an—l)(an - an—2) + (bn - bn—l)(bn - bn—2) =0.

Ukazte, ze existuje prirozené k takové, ze ap = ap42016-

Uloha N5. Na kruznici lezi n > 2 pfirozenych é&isel z1,x2,...,xys. Necht

Ti—1 + Tit+1
b

T

ki =

kde indexy bereme modulo n. Pokud plati, ze pro kazdé i je k; celé Cislo, ukazte, ze

n
2n < Z ki < 3n.
=1

Uloha G5. V trojihelniku ABC lezi body D a E na stranach AB, resp. AC tak, ze |DB| =
|BC| = |CE|. Necht F je pruse¢ik BE a CD. Necht I je stfed kruznice vepsané trojuhelnika
ABC, H je ortocentrum trojuhelnika DEF a M je stfed oblouku BAC. Ukazte, ze I, H a M
lezi na jedné primce.

Uloha C5. Necht k > 2an > k—1 jsou dana pfirozena cisla. Rado a Matéj hraji hru. Na
zacadtku Rado na tabuli napiSe za sebou n celych cisel. Matéj muze v kazdém kroku zvolit
libovolné dlouhy souvisly blok za sebou jdoucich ¢&isel (klidné miize i vSechna, nebo naopak
jenom jedno). Rado pak bud vSechna éisla v tomto bloku zvysi o jednicku, nebo vSechna o
jednicku snizi. Matéj vyhraje, pokud se na tabuli objevi alesponn n — k + 2 ¢isel délitelnych k.
Ukazte, ze Matéj umi vyhrat v kone¢ném poctu krokd.



