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Uloha C5. Mnozina n ¢tvercti v roviné se nazyva prdtelskd, pokud splituje nasledujici kritérias
e Vsechny ¢tverce jsou shodné.
e Kdykoliv maji dva ¢tverce spole¢ny bod P, pak P je vrchol obou ¢tvercii.
e Kazdy ¢tverec se dotyka presné tii dalsich ¢tverci.

Kolik kladnych celych ¢isel n je mezi 2025 < n < 5202 takovych, Ze existuje mnozina n ¢tverci,
kterd je pratelska?

Uloha A5. Urcete vSechny polynomy P s celo¢iselnymi koeficienty, které splituji 0 < P(n) < n!
pro vSechna nezaporna celd ¢isla n.

Uloha N5. Pro viechna kladn4 celd &isla n je funkce v : N — Np definovéna jako (1) = 0 a pro
viechna n = p1ps? ... pp*¥ > 1je y(n) = a1 +az + -+ - + a. Méjme aritmetickou posloupnost
pfirozenych ¢isel X = {x;}52,. Necht pro kladné celé ¢islo a > 1 je posloupnost {y(a®i —1)}72,
také aritmetickou posloupnosti. Ukazte, ze posloupnost X musi byt konstantni.

Uloha G5. V trojuhelniku ABC jsou M, N a P stfedy stran BC,CA a AB. Bod K lezi na
tsefce NP tak, ze AK je osa Ghlti <BKC'. Necht pfimky M N, BK se protinaji v bodé E a
ptimky M P,CK se protinaji v bodé F. Predpokladejme, ze H je pata kolmice z bodu A na
tsecku BC a L je druhy priisec¢ik kruznic opsanych trojuhelnikim AK H a HEF'. Dokazte, ze
piimky MK, EF a HL se protinaji v jednom bodé.
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