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Uloha A3. Naleznéte viechny funkce f: R — R splitujici zérovei:
(i) existuje realné ¢islo M takové, Ze pro kazdé realné ¢islo x je f(z) < M,

(ii) pro kazdou dvojici redlnych éisel = a y plati

Ffy) +yf(z) =2f(y) + flzy).

Uloha C3. Na ultramaraton postupné vybéhlo a do cile postupné dorazilo n bézci. Béhem
zavodu se mezi sebou ruzné predbihali, po jeho skonceni jsme zjistili tato fakta:
(i) kazdy bézec pfedbéhl stejny podet bézct,
(ii) z&dni dva bézci nebyli pfedbéhnuti stejnym pocétem bézc,
(iii) zadny bézec nebyl pfedbéhnut dvakrat tim samym bézcem.
Urcete vSechny mozné hodnoty n.

Uloha G3. Uvniti trojuhelnika ABC je dan bod P. Oznaéme A’, B', C’ paty kolmic spusténych
z bodu P na piisludné strany. Déle necht A" je priise¢ik kruZnice opsané trojtuhelniku A’B’'C’
a strany BC rtizny od A’. Koneéné naleznéme na tsecce A" B’ bod X takovy, ze |<XAC| =
|« PAB|. Ukaite, ze | AX B| = 90°.
Uloha N3.
(a) Existuje 2011 po dvou raznych pfirozenych &isel, jejichz soudet je délitelny kazdym z nich?
(b) Existuje 2011 po dvou rtznych pfirozenych &isel, jejichz soucet je délitelny souctem kaz-
dych dvou z nich?



