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Uloha A3. Existuji dvé omezené nekonecné posloupnosti a1, az,... a b1, bs, ... takové,
ze pro vSechna kladna celd ¢&isla n a m > n plati alespon jedna z nerovnosti |am — an| >

1/\/7 8 [bo — bu| > 1/y/R?

Uloha N3. Dokaite, ze existuje nekonecné mnoho dvojic kladnych celych ¢isel a < b
takovych, ze kazdé z ¢isel ged(a,bd), ged(a + 1,0), ged(a,b + 1) a ged(a + 1,0+ 1) je

alesponi /b/6.

Uloha C3. Alex a Petr hraji nasledujici hru. Na stole lezi n karet ocislovangch &isly
1,2,...,n, kde n a k jsou kladna celd ¢isla spliujici n > 2k + 1. Petr si tajné vybere
2k + 1 z téchto karet a usporada je v néjakém poradi. Poté je jednu po druhé v tomto
poradi ukazuje Alexovi. Po kazdé ukazané karté se Alex muze rozhodnout, Ze pravé
tuto kartu podepise. Jakmile jednou néjakou kartu podepise, uz dalsi podepsat nesmi.
Nejpozdéji po ukazani posledni karty musi byt néktera karta podepsana.

Oznaéme A ¢islo na karté, kterou Alex podepsal. Dale ozna¢me M median ¢isel na
vSech 2k + 1 kartach, které Petr ukdzal. Alexovo skdre je |M — A|. Alex chce mit jistotu,
ze jeho skére bude co nejmensi, bez ohledu na to, které karty Petr vybere a v jakém
poradi je ukdze. Pro dand n a k urcete nejmensi celé ¢islo d, pro které ma Alex strategii
zarucujici skore nejvyse d.

Uloha G3. Body D a E jsou zvoleny postupné na useckidch AB a AC trojihelniku
AABC. Necht w je kruznice opsand trojuhelniku AADE. Necht D' # D a E' # E
jsou body na w takové, ze |BD'| = |BD| = |CE| = |CE’|. Osa tisecky BC protind w v
bodech R a S, pticemz S lezi na stejné strané primky DFE jako bod A, zatimco R nikoli.
Dokazte, %e kolmice vedend z bodu B na pifmku SD’ a kolmice vedend z bodu C na
pfimku SE’ se protinaji na pfimce AR.
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