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Uloha G2. Je dany trojuholnik ABC so stredom kruznice vpisanej I. Osi vonkajsich uhlov pri
vrcholoch B a C' pretnt rovnobezku s BC' vedent bodom A postupne v bodoch P a Q. Nech R
je priesec¢nik kolmice na BP vedenej bodom P a kolmice na C'Q vedenej bodom Q. Dokézte, ze
plati |AI| = |AR].

Uloha C2. Pre graf G ozna¢me C (G) mnozinu jeho cyklov. Pre kazdé n > 6 urdite vetky mozné
hodnotyEl
ged |C,
cec(@)

kde G je graf o n vrcholoch, ktorého vsetky vrcholy maju stupen aspon 3.
Uloha A2. Je dané prirodzené ¢&islo n a redlne Cisla z1, ..., xn spliiujace |z1]| + -+ + |zn| = 1.
V zévislosti na n najdite minimum vyrazu

| — 21|+ o1 — 22| + |21 + 22 — @3]+ -+ w1 + 22+ -+ Tp—1 — Tn|.

Uloha N2. Je dany nekonstantny polyném f s celoéiselnymi koeficientami taky, ze f(1) # 1. Pre
prirodzené ¢islo n, budeme symbolom D(n) znacit mnozinu jeho kladnych delitelov. Prirodzené
¢islo m nazveme f-pekné, pokial existuje nejaké prirodzené n, pre ktoré nastéva rovnost mnozi

f(D(m)) = D(n).

Dokazte, ze existuje iba konecéne vela f-peknych prirodzenych &isel.

1Cyklom rozumieme postupnost po dvoch réznych vrcholov v1, . .., vy, takych, ze vedie hrana
medzi vrcholmi v; a v;41 a medzi vrcholmi vy a vy. Pocet vrcholov cyklu C' znacime |C|.
2Vyrazom f(D(m)) tu jednoducho myslime mnozinu vietkych hodnét f(d) pre d € D(m).
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