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Uloha N2. Je déno prirozené ¢islo d. Dokazte, Zze je mozné najit takové kladné realné cislo c,
ze pro vSechna prirozena Cisla n > d plati nerovnost

[n—1,n—2,...,n—d] > cn®

Hranatymi zavorkami znac¢ime nejmensi spoleény néasobek.

Uloha G2. Je dan trojthelnik ABC a déle mimo rovinu danou timto trojuhelnikem bod S
takovy, ze |SA| = |SB| = |SC|. Na tseckach SA, SB, SC nalezneme postupné body X, Y,
Z tak, aby rovina XY Z byla rovnobézna s rovinou ABC. Bud O stfed sféry opsané ctyrsténu
SABZ. Dokazte, ze pfimka SO je kolma na rovinu XY C.

Uloha C2. Pepa s Mirkem hraji deskovou hru. Jeji soucasti je hraci plan a jedna figurka. Na
hracim planu jsou policka a nékteré dvojice poli¢ek jsou spojeny rourou (roury jsou obousmérné
a mohou vést nad sebou a pod sebou)!. Na zacatku hry polozi Mirek figurku na jedno policko
a dale se hraci st¥idaji v tazich. Prvni posune figurku Pepa podél nékteré roury na dalsi po-
licko, pak Mirek, ... Figurku je zakdzano posunout na policko, na kterém uz nékdy stala. Kdo
nemuze tdhnout, prohral. Dokazte, ze kdyZ je pocet poli¢ek na hracim planu lichy, tak méa Mirek
vyhravajici strategii.

Uloha A2. Dokazte, ze pokud polynom p s redlnymi koeficienty spliuje
p(a)? —1=p(a? +1)

pro vSechna z € R, pak to je konstantni polynom.

1V grafové terminologii jsou poli¢ka vrcholy a roury hrany obecného grafu.



