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Úloha G3. Nechť ω, ωa jsou postupně kružnice opsaná a kružnice připsaná straně BC v trojú-
helníku ABC. Společné tečny ω, ωa protínají přímku BC v bodech P,Q. Dokažte, že |∢PAB| =
|∢CAQ|.

Úloha C3. Každé políčko mřížky n×n je obarveno jednou z n+1 barev. Políčko je různorodé,
pokud se dohromady v jeho řádku a sloupci vyskytuje každá barva alespoň jednou. Určete
maximální možný počet různorodých políček.

Úloha A3. Je dáno kladné celé číslo n, nechť D je množina všech kladných celočíselných dělitelů
n. Podmnožiny A,B ⊆ D splňují podmínku, že pro libovolné a ∈ A a b ∈ B platí, že a ∤ b a
b ∤ a. Ukažte, že √

|A|+
√

|B| ≤
√

|D|.

Úloha N3. Najděte všechna celá čísla n ≥ 1 taková, že 2n−1má přesně n kladných celočíselných
dělitelů.
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