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Uloha A4. Dokazte, ze pre Iubovolné kladné realne &isla a, b, ¢ plati nerovnost

av/b2 —be + 2 + cv/a2 — ab + b2 > bv/a2 + ac + 2,

a urcte, kedy nastava rovnost.

Uloha G4. Vo vnutri trojuholnika ABC lezi bod P spliiajuci |[<PBC| = |[<PCB| = |<BAC|.
Priamky BP, CP pretnu strany AC, AB postupne v bodoch M, N. Dokéazte, ze stredy tseciek
AB, AC, BM, CN lezia na jednej kruznici.

Uloha N4. Je dany nekonstantny polyném P s celo¢iselnymi koeficientami a celé &islo n. Po-
stupnost {a;}72, je dand predpisom a1 = n a a;4+1 = P(a;) pre kazdé prirodzené ¢islo i. Navyse
plati, Ze pre kazdé prirodzené b > 2 existuju prirodzené éisla i a = > 1 spliajice a; = zP.

Dokazte, ze polyném P je linearny.

Uloha C4. Danilovi sa na zéhrade pasie stado niekolkych roztomiljch tulefiov, medzi ktorymi
sa niektoré dvojice kamaratia (kamaratstvo je vzadjomné). Danil by chcel tulene rozdelit na dve
stdda (z ktorych jedno moze byt prézdne) tak, aby kazdy tulenn mal vo svojom novom stéde
parny pocet kamaratov. Dokazte, Ze pocet sposobov, ako to modze urobit, je mocnina dvojky.
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