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Mily priteli!
Vitej mezi nami! {KS je korespondenc¢ni seminéf, na jehoZ provozu spolupracuji organizatori
Matematického korespondenc¢niho seminaife KAM MFF UK (mks.mff.cuni.cz) a KoreSponde-
je tedy urcen zejména pro pokrocilé fesitele. Budeme nicméné radi za kazdé doslé fesSeni Ci jen
jeho naznak. Jedind vyfeSend tloha jiz miuze znamenat slu$né umisténi!

Letosni ro¢nik zacina jiz v tomto skolnim roce a skonc¢i pred celostatnim kolem Matematické
olympiady nasledujici rok. Béhem roku probéhne celkem Sest sérii — jejich feseni muzes psat
Cesky, slovensky, ale i anglicky.

Kazda série sestava ze Ctyr uloh, které pokryvaji ¢tyfi zakladni typy problémt na matema-
tickych olympiddéach: algebra (A), kombinatorika (C), geometrie (G) a teorie ¢isel (N).

Ostatni pravidla iKS jsou prakticky totozna s pravidly ostatnich korespondenénich seminai,
viz napt. [kms . sk/pravidla. ReSeni pFijimame pouze elektronicky pomoci odevzdavatka na,
nasem webu (http://iksko.org/submit).

Konecné, pro¢ vlastné iKS fesit? Predevsim jde o velmi dobrou pfipravu na Matematickou
olympiddu i mezindrodni matematické soutéze. Nejlepsi fesitelé dale ziskaji hodnotné mate-
matické knihy dle vlastniho vybéru, absolutni vitéz navic tri¢ko s prestiZnim népisem
»Vyhral som iKS“! Kromé toho i v tomto roéniku chystdme exkluzivni iKS soustfedéni pro
nejlepsi resitele, které je bezesporu nejvice matematicky nabitou akci svého druhu v Cesku i
Slovensku. Vice naleznete na adrese www.iksko.org.
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Uloha N1. Pro kladné celé &islo n oznaéme jako f(n) pocet ¢isel j € {1,2,...,n— 1} takovych,
Ze j a m jsou soudélnﬂ ale n neni nasobkem j. Dokazte, Ze pro kazdé kladné celé ¢islo £ ma
rovnice f(n) = k jen koneéné mnoho feseni n.

Uloha G1. Na parabole p s ohniskem F lezi body A, B. Te¢ny k p v bodech A, B se protnou
v bodé T'. Dokazte, ze trojuhelniky AFT a T F B jsou si podobné.

Uloha Al. Necht Q[z] zna¢i mnozinu vSech polynomu v proménné z s racionalnimi koeficienty.
Naleznéte vSechny funkce f: Q[z] — R, které pro libovolné polynomy P, Q@ € Q[z] spliuji:

(i) f(PoQ) = f(Qo P), kde o znadi operaci sklddani polynom?.
(ii) Pokud P-Q # 0, pak f(P-Q) = f(P)+ f(Q).
Uloha C1. Jsou dana pfirozena &isla m a k. Uréete nejmensi kladné realné &slo c takové, Ze

pro kazdé kladné celé cislo n a kazdy km-regularni graﬂ na n vrcholech existuje obarveni jeho
vrcholit m barvami, v némz nejvySe cn hran spojuje dva vrcholy stejné barvy.

IPfirozena ¢isla a, b nazveme soudélngmi, pokud maji spole¢ného délitele vétsiho nez 1.
2Graf nazyvame a-reguldrnim, mé-li kazdy jeho vrchol stupen presné a.
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