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Uloha C3. Je dén graf s n vrcholy a ¢ hranami, které jsou v n&jakém poradi oéislovany 1,...,q.
Rekneme, 7e talrElv grafu je rostouct, pokud ¢isla jeho hran tvofi rostouci posloupnost. Dokazte,

ze v grafu existuje rostouci tah tvoreny alespon %q hranami.

Uloha N3. Je déna funkce f : N — N takova, Ze pro libovolna a,b € N plati, ze max{ f(a),b}
je nasobkem ¢isla f(ab). Rozhodnéte, zdali musi existovat nekoneéné mnoho ptirozenych ¢isel k
takovych, ze f(k) = 1.

Uloha A3. Je déno realné éislo 1 < t < 2. Dokazte, ze pro kazdé dostatecné vysoké piirozené
¢islo n lze zvolit o, ...,en € {1,—1} tak, ze

lent™ + en_1t" "1 + -+ +e1t + 0 — 2020 < 1.

Uloha G3. Budiz ABC ostrouhly trojuhelnik se stfedem O kruznice opsané a tézistém G. Necht
je D stied tsecky BC a E bod na kruznici s praimérem BC, ktery zaroven spliuje AE | BC.
Dale necht je F' priseéik pfimek FG, OD a body K, L necht lezi na pfimce BC tak, ze FK || OB,
FL | OC. Body M, N necht lezi po fadé na pfimkidch AB, AC tak, ze MK 1L BC, NL 1 BC.
Kone¢né necht je w kruznice, kterd se dotykd ptimek OB, OC po fadé v bodech B, C. Dokazte,
ze kruznice opsand AM N se dotyka w.

1Tedy takové posloupnost hran, v niz se zadné hrany neopakuji a lze je v daném potadi
nakreslit jednim tahem.
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