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Uloha A5. Pro vechna pfirozena ¢isla n > 2 dokazte rovnost

[ V/n] + [V/n] +- -+ [ ¥/n] = [logy(n)] + [logg(n)] + - + [log, (n)] .

Uloha G5. Je dan ostrothly trojuhelnik ABC. O kruznici k fekneme, Ze je Sikovnd, pokud
prochézi bodem A, protinad strany AB a AC (pruseéiky oznac¢ime postupné Xy, Yx) a navic
prusecik tseéek BY) a C Xy lezi na k. Dokazte, ze vSechny Sikovné kruznice prochézi pevnym
bodem riznym od A.

Uloha C5. Na kruznici lezi dva bilé zetony (a z4dné ¢erné). Je povoleno proviadét nasledujici
operace.

e Vlozime na kruznici dalsi bily Zeton a sousedni dva Zetony pfebarvime (z bilé na ¢ernou
a obrécensé).

e Zbyvaji-li na kruznici alespon 3 Zetony, jeden bily Zeton odebereme a prebarvime dva
zetony, se kterymi tento odebrany sousedil.

Je mozné dosdhnout stavu, kdy zbudou na kruznici pouze dva ¢erné Zetony a zadné bilé?

Uloha N5. David zkoumal monicky! polynom p s celo¢iselnymi koeficienty. Snazil se dokazat,
ze tento polynom nemé celoCiselny kofen tak, Ze chtél najit prirozené ¢&islo n takové, aby pro
vSechna k € {0,...,n — 1} platilo

p(k) Z0 (mod n).

Zjistil ale, ze takové n neni mozné najit. Musi uz v takovém pripadé polynom p mit celoéiselny
koten?

IMonicky polynom je takovy, ktery mé koeficient u ¢lenu nejvyssiho stupné roven jedné, tedy
naptiklad polynom 3 + 222 + 3 je monicky, zatimco polynom 2z2 4 1 neni.



