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Mily priteli!

Vitej mezi nami! :KS je korespondenéni seminaf, na jehoZz provozu spolupracuji organizatofi
Matematického korespondenéniho seminaie KAM MFF UK (mks.mff.cuni.cz) a KoreSpondenc-
je tedy urcen zejména pro pokrocilé resitele. Budeme nicméné radi za kazdé doslé reSeni ¢i jen
jeho naznak. Jedina vyfeSena tloha jiz muze znamenat slusné umisténi!

Letosni ro¢nik zacina jiz v tomto skolnim roce a skon¢i pred celostatnim kolem Matematické
olympiady nasledujici rok. Béhem roku bude celkem Sest sérii, které budou stfidavé zadavat a
opravovat organizatoii KMS (liché série) a MKS (sudé série) — dorucovaci adresa se tedy
stfid4; bude vzdy uvedena u zadani série. Sva FeSeni miizeS psat Cesky, slovensky, ale i ang-
licky. Reseni je mozné (a zéroveii nejjednodussi) odevzdavat i elektronicky piimo na strankéch
www.iksko.org.

Kazda série sestava ze Ctyr uloh, které pokryvaji ¢tyfi zakladni typy problémt na matema-
tickych olympiddach: algebra (A), kombinatorika (C), geometrie (G) a teorie é&isel (N).
Za kazdou tlohu lze standardné ziskat 0 — 7 bodu, ve vyjimeénych pfipadech (velmi originalni
FeSeni, zajimavé zobecnéni tlohy...) mlze opravovatel udélit az 9 bodu. Piiklady se snazime

Ostatni pravidla iKS jsou prakticky totozna s pravidly ostatnich korespondencénich seminai,
viz napt. kms.sk/pravidla. Zduraznime zde jen nejpodstatnéjsi véci: kazdou ulohu sepisuj na
zvlastni papir A4, v zahlavi uved své jméno a €islo tlohy. O tom, zda jsi své feSeni poslal
vCas, rozhoduje razitko na obalce.

Kone¢né, pro¢ vlastné iKS fesit? Predevsim jde o velmi dobrou pfipravu na Matematickou
olympiadu i mezindrodni matematické soutéze. Nejlepsi Fesitelé dale ziskaji hodnotné mate-
matické knihy dle vlastniho vybéru, absolutni vitéz navic tricko s prestiznim népisem
»Vyhral som iKS“! Kromé toho i v tomto roéniku chystdme exkluzivni iKS soustfedéni pro
nejlepsi Fesitele, které je bezesporu nejvice matematicky nabitou akci svého druhu v Cesku i
Slovensku. Vice naleznete na adrese www.iksko.org.
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Medzindrodny koreSpondenény seminar iKS 1. séria

Zadanie 1. série
Termin odoslania: 2. 5. 2016

Elektronicky: www.iksko.org

Postou: KMS - iKS
OATC KAGDM FMFI UK
Mlynska dolina
842 48 Bratislava
Slovakia

Uloha N1. Nech d je prirodzené &islo a ag, a1, as, ... je postupnost prirodzenych &isel taka, Ze
ap = 1 a pre vSetky n > 1 plati:

e an =221 ak 3 deli ap_1,

® ap, =ap—1 +d, ak 3 nedeli a,,—1.

Najdite vSetky prirodzené cisla d také, ze existuje k > 0 také, ze ap = 1.

Uloha Al. Najdite vsetky funkcie f : Q — Q také, ze pre vsetky Stvorice racionalnych cisel
w < x < y < z tvoriacich aritmetickii postupnost plati:

fw) + f(z) = f(2) + fy)

Uloha C1. V kazdom policku tabulky 2m x 2n sa nachadza celé ¢islo. Mézeme robit nasledujicu
operaciu: Zvolime si tri policka, ktoré tvoria L-triomino (teda nejaké policko C' a dve dalsie ktoré
s nim susedia hranou, jedno vodorovne a druhé zvislo) a pripo¢itame 1 k ¢islu napisanému v
kazdom z nich. N4jdite vsetky dvojice ¢isel m, n také, Ze pre Iubovolnu pociatoéni poziciu, sa
vieme dostat do stavu, ked je v kazdom poli¢ku tabulky rovnaké éislo.

Uloha G1. Dany je trojuholnik ABC s opisanou kruznicou k1. Bod dotyku kruznice vpisanej
do tohto trojuholnika so stranou BC nazveme N. Nech k2 je takd kruznica, ze sa dotyka BC' v
N a kruznice k1 na rovnakej polrovine oddelenej priamkou BC ako bod A. Nech O je stred k2
a J je stred kruznice pripisanej k strane BC. Dokéazte, ze AO je rovnobezna s JN.

Navratka s kontaktnimi adaji

Posli prosim vypInéné spolu s prvni sérii!
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E-mail:
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