Uloha 1. Atn € N, ddle méjme celd ¢isla ai, ag, . . ., an spliujici a1 +ag+---+a, =
1. Na stole na sobé lezi dva soustredné kruhy. Na obvodu mensiho jsou postupné
po smeéru hodinovych rucicek v pravidelnych intervalech napsand cisla 1,2,...,n,
na obvodu vétstho jsou maopak napsand cisla ai,ae,...,a,. Kruhy lze proti sobé
natocit do n ruznych poloh — v kaZdé poloze jsou cisla na jejich obvodech sparovand
do dvojic. Pro danou polohu kruhu vZdy vyndsobme tyto licujici dvojice a vSech n
soucint sectéme. Dokazte, pro kazZde dve ruzné polohy obdrzime ruznd cisla.

Uloha 2. Jsou ddna t¥i miznd nenulovd redlnd ¢isla a,b, ¢ spliujici

1 1 1
a+-=b+—-—=c+ —.
b c a

Soucin abc je navic v absolutni hodnoté rizny od 1. Dokazte, Ze a = b = c.

Uloha 3. Cislo 0 < a < 1 wvznikne tak, Ze za jeho desetinnou cdrku napiseme
desitkové zdapisy cisel n! pro vsechna n € N v ndmi zvoleném potadi (a kaZdé z nich
pouZijeme pravé jednou). Muze byt a raciondlni?

Uloha 4. V nékterém policku ¢tvercového bitevniho pole 101 x 101 stoji tank. Letadlo
tank nevidi, ale miZe vZdy vystrelit na jedno libovolné policko. Pokud je tank zasaZen,
prejede na policko sousedici stranou s tim vychozim, v opacném pripadé zustdvd
na miste. Tank bude znicen, jakmile ho letadlo zasdhne alespori dvakrdat. Kolikrat
nejméné must letadlo vystrelit, aby tank urcité znicilo?

Uloha 5. Stied krusnice wy lezi na kruznici wy. Ddle X lezl na kruznici wi; a vné
kruznice wa. Dva body P, Q) jsou zvoleny na we tak, aby X P a XQ byly tecny k wa
z bodu X. Primky X P a X@Q se podruhé protinaji krunici wy po 7ad€ v bodech R a
S. Dokazte, Ze primka PQ puli usecku RS.



