Uloha 1. Je dany polynom p(x) = z* + ax® + bz + cx. Vieme, Ze rovnice p(z) = 1,
p(x) = 2 maji obe 4 rézne redlne korene. Dokdzte, Ze ak korene prvej rovnice spliiaji
r1 + 29 = x3 + 24 (v nejakom poradi), tak korene druhej rovnice splriaji ti isti
rovnost.

Uloha 2. Akos chce vytvorit nekonecni postupnost prirodzenych cisel ai,as, .. ..
UZ md prvjch k clenov aq,...,ai. Dalsie cleny priddva tak, Ze a, je najmensie
prirodzené éislo, ktoré sa nedd zapisat ako sucet niekolkych (aspor jedného) élenov,
ktoré sa uZ v postupnosti vyskytli. Dokdzte, Ze pre vietky dostatocne velké ' n plati
An+1 = 20p.

Uloha 3. Dokdzte, e rovnica 3y*> = x* +1x nemd riesenie v kladnych celijch ¢islach.

Uloha 4. Mdme ostrouhly trojuholnik ABC' s opisanou kruznicou k. Nech M, N
st stredy kratsich oblikov AB, AC. Na priamke BC' lezia body P, B, C, Q v tomto
poradi tak, Ze AB = BP a AC = C(Q. Dokazte, Ze priamky PM a QN sa pretinaji
na kruznici k.

Uloha 5. Dokdzte, Ze ¢isla 1,2,...,2020 sa daji zafarbit, kaZdé namodro alebo
nacerveno tak, Ze kazdd 18-élennd aritmetickda postupnost vytvorend z tychto cisel
obsahuje aj cervené aj modré cislo.

!Formalne povedané, dokazte, ze existuje také N, Ze pre vietky n > N plati any1 = 2an.



